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मेे रंंगोोलीी, लााल पंंखुुड़ीी तखन आपस आबि� जााइत अछि� जखन फूूलकेँँ �  केेन्द्रक चाारू काात ९0° घुुमााबैैत अछि� 
आ तहि�नाा रंंगोोलीीक अन्य भााग सेेहोो घुुमैैत अछि�।

पि�नव्हीील केे बाारेे मेे कीी? कीी आहाँँ� देेख सकैैत छीी जेे कोोन स्वरुप दोोहराा रहल अछि�?
सङे्केत: पहि�नेे षट््भुुज केे देेखूू।
आब, कीी अहाँँ� कहि� सकैैत छीी जे ेषट्भ्ुुजक प्रते्येक काात कोोन 

आकृृति� दोोहरााबैतै अछि�? जे ेआकृृति� एक-एक काात चि�पकल अछि� 
ओकर आकाार कीी होोइत छैैक ? अहाँँ� एकराा चि�नै्हैत छीी? षट्भ्ुुजक 
सीीमाा पर चलैत कााल ई आकृृति� सभ कोोनाा चलैत अछि� ? आन 
चि�त्रक कीी कहब — ओहि� संंरचनाा सभक कीी अछि� जे ेअहाँँ�केँँ �  नीीक 
लगैैत अछि� आ ओहि� संंरचनाा सभमेे कोोन-कोोन पैैटर्नन दोोहरााबैतै अछि� 
?दोोसर दि�स, मेेघ   केे एहि� चि�त्र केे देेखूू। एहन कोोनोो दोोहरााएल पैैटर्नन 
नहि� अछि�।

हम कहि� सकैैत छीी जे ेपहि�ल चाारि� आकृृति� सममि�त अछि� आ अन्ति�म 
सममि�त नहि� अछि�। समरूपताा कोोनोो आकृृति�क कोोनोो भााग याा भाागकेँँ � संंदर्भि�त 
करैत अछि� जे ेकोोनोो नि�श्चि�त प्रति�रूपमेे दोोहराायल जााइत अछि�।

तााजमहल गोोपुुरम््

एहि� सुुन्दर संंरचनाामेे आहाँँ� कोोन समरूपताा देेखैैत छीी?

बादल
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9.1 सममिमति� �ेर रेखा
चिचात्र (a) एकाट्ा नि�न्दीदेारं रेंखुाका संग �ीली  मित्रभुाजाका चिचात्र देेखुा�ैता अछि�। जा�  अ�ा� मित्रभुाजाकेा�  नि�न्दीदेारं रेंखुाका 
संग मेोड़ी� ताखु� काी �ोयाता? �� , मित्रभुाजाका आधा भााग देोसरं आधाकेा�  पूंणीन रूपंस�  झा�निपं दैेता अछि�। एकारंा देपंनणीका 
आधा का�ली जााइता अछि�।

(a) (b)

चाारिरंट्ा पं�लेीी टु्काड़ीा आ �ीचास�  गुजारंया �लीा नि�न्दीदेारं रेंखुाका संग चिचात्र (b) केा �ारें मेे काी का�ली गेली अछि�? काी 
ओ देपंनणीका आधा भााग अछि�? �हि�, जाखु� �मे रेंखुाका संग मेोडै़ीता �ी ताखु� �ायाा ंआधा भााग देहि��ा आधास�  ठीीका हिफूट् 
�हि� �ोइता अछि�।

एकाट्ा रेंखुा जाे काो�ो आकृानिताकेा�  दूे भाागमेे कााहिट् दैेता �ैका जाे ओहि� रेंखुाका सङ्ग मेोड़ीलीा पंरं ठीीका-ठीीका आच्छााहिदेता  
भाऽ जााइता �ैका, ओकारंा आकृानिताका समेरूपंतााका रेंखुा का�ली जााइता �ैका।

आउ, ज्ञाा� �री
1.  काी अ�ा� अध्यायाका प्रारंंभामेे आकृानितामेे समेरूपंतााका काो�ो रेंखुा देेखैुता �ी? मेेघु   केा चिचात्र मेे काी अछि�?
2. नि�म्नछिलीखिखुता प्रते्येका आकृानिताका लेीली, समेरूपंतााका रेंखुा(सभा) केा�  चिचानू्है याहिदे ई मेौजाूदे अछि�।
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समेरूपंतााका एकाट्ा स�  �ेसी पंं�क्त का’ स� ग आंकाड़ीा

काी काो�ो �गनमेे समेरूपंतााका केा�ली एकाट्ा रेंखुा �ोइता अछि�?
एकाट्ा �गानकाारं काागताका टु्काड़ीा छिलीया। मेोहिड़ी काए एकारं समेरूपंतााका सभाट्ा रेंखुा तााकूा। 

मेोड़ी 1

मेोड़ी 2

मेोड़ी 4

मेोड़ी 3

समेरूपंतााका अलीग-अलीग रेंखुा देे�या �लीा अलीग-अलीग ता� एताया अछि�।
• काागता केा आधा लंी��ता मेोडु़ी।
• एकारंा फेूरं स�  आधा मेे आड़ीा मेोडू़ी (अथानता, अ�ा� एकारंा दूे �ेरं मेोहिड़ी लेी�े �ी)। आ� मेोड़ीसभाकेा�  �ा�रं 

खुोछिली हिदेयाौका।
लंी�रूपं मेोड़ी

क्षैैनिताजा मेोड़ी

फेूरं �गन केा आधा मेे मेोडू़ी (आ� ताेसरं �ेरं लेीली), मुेदेा एहि� �ेरं नि�काणीन केा संग, जाे�ा हिका आकृानिता मेे देेखुाओली 
गेली अछि�। फेूरं स�  खुोछिली हिदेयाौ।
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एकारंा आधा (चाारिरंमे �ेरं लेीली) मेोडू़ी, मुेदेा एहि� �ेरं देोसरं नि�काणीनका संग, जाे�ा आकृानितामेे देेखुाओली गेली अछि�। 
ता� खुोछिली हिदेयाौ।

 काी �गनकेा�  मेोड़ी�ाका काो�ो आ� तारंीकाा अछि� जााहि�स�  हिका दे�ुू आधा हि��ा एका - देोसरंाकेा�  आच्छााहिदेता कारें? 
�गन ए�� आकृानितामेे काताकेा समेमिमेनिता केारं रेंखुा अछि�?

 एहि� तारं�े �, आकृानितामेे समेरूपंतााका अ�ेका रेंखुा भाऽ सकैाता अछि�। �ीच्चाँा� देेली गेली आकृानितामेे समेरूपंतााका 
अ�ेका रेंखुा से�ो अछि�। काी आ�ा� सभा केा पंानि� सकैाता �ी?

�मे देेखुलीहु�  जाे �गनका नितारं�ा से�ो समेरूपंतााका रेंखुा सिथका । एकाट्ा आयाता लीी जाे चाौकाोरं �हि� �ो। काी एकारं 
नि�काणीन समेरूपंतााका रेंखुा अछि� ? 
 पंहि��े आयाता देेखूु आ एहि� प्र�का उत्तरं हिदेयाौका। ताखु�, एकाट्ा 
आयातााकाारं काागता लीऽ काऽ ओकारं नितारं�ाका संग मेोहिड़ी काए देेखूु जा े
दे�ूु भााग ओ�रंलैीपं अछि� हिका �हि� । अ�ा� काी देेखैुता �ी ?

प्रति�तिबम्ब
एखु� धरिरं �मे का�ैता आनि� रं�ली �ी जा ेजाखु� �मे समेरूपंतााका रेंखुाका सङ्ग काो�ो आकृानिताकेा�  मेोडै़ीता �ी ताखु� दे�ुू भााग 
पंूणीन रूपंस�  आच्छााहिदेता  भाऽ जााइता अछि�। �मे इ�ो काहि� सकैाता �ी जा ेसमेरूपंताा रेंखुाका एका कााताका आकृानिताका भााग 
रेंखुा द्वाारंा देोसरं हिदेस पंरंा�र्तिताता �ोइता अछि�; ताहि��ा समेरूपंतााका रेंखुाका देोसरं कााताका आकृानिताका भााग पंहि�ली हिदेस 
पंरंा�र्तिताता �ोइता अछि�! आकृानिता पंरं हिका�ु नि�न्द ुपंरं लेी�ली लीगा काए �मे एकारंा �झुतैा �ी।

आकृानितामेे एकाट्ा �गन देेखुाओली गेली अछि� जाकारं काो�मेे ए, �ी, सी आ डीी लेी�ली अछि�। आइए पंहि��े समेरूपंतााका 
ऊ�ानधरं रेंखुा पंरं नि�चाारं कारू। जाखु� �मे प्रनितानि�नंि�ता कारैंता �ी एहि� रेंखुाका सङ्ग �गन, देहि��ा हिदेस नि�न्द ु�ी, सी �ामे 
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दि�स प्रति�बि�म्बि�त होोइत अछि� आ ए, डीी द्वााराा पहि�नेे कब्जाा कयल गेेल स्थाान पर कब्जाा करैत अछि�। बिं�दंु ुA, D केे 
कीी होोइत अछि�? A B आ D द्वााराा कब्जाा कएल गेेल स्थाान पर अछि� जेे C अछि�!

A

D

B

C

 जँँ  हमसभ एहि� आकृृति�केँँ �  A आ C सँँ  भऽ क जााइबलाा वि�कर्णण केेर अनुुदि�श परााबर्ति�त करीी, त कीी हएत? बि�न्दु ु
A, B, C आ D कोोन स्थाान पर जााएत? जँँ  हमसभ एकराा क्षैतैि�ज समसि�ति� रेेखााकेँँ �  अनुुदि�श परााबर्ति�त करीी, त कीी 
हएत?
एहि� तरहेँँ � एकटाा आकृृति� जकर रेेखाा वाा समरूपतााक रेेखाा होोयत छैैक, ओकराा पराावर्ततन समरूपताा सेेहोो कहल जााइत 
छैैक।

समरूपतााक रेेखाा बलाा आकाार उत्पन्न कए रहल अछि�

एखन धरि� हम सममि�त आकृृति� आ असममि�त आकृृति� देेख चुुकल छीी। एहन सममि�त आकृृति� कोोनाा उत्पन्न कएल 
जााएत? आउ एकराा अन्वेेषण करू।	इं क ब्लॉॉट डेेवि�ल्स
आहाँँ� केे कक्षाा 5 मेे पहि�नेे इ करए मेे मजाा आबि� रहल छल। एकटाा काागतक टुुकड़ाा लि�य। एकराा आधाा मेे मोोडु़ु। 
काागत खोोलुु आओर एक आधाा भााग पर कि�छु बूंं�द  स्यााहीी (याा रंंग) छि�ड़कि� दि�यौौ।

आब आधाा भााग केे एक संंग दबााउ आओर फेेर काागत केे फेेर सँँ  खोोल दि�अ।
•	 अहाँँ� कीी देेखैैत छीी?
•	 कीी परि�णाामीी आकृृति� सममि�त अछि�?
•	 जँँ  हँँ , समरूपतााक रेेखाा कतए अछि�?
•	 कीी कोोनोो आन रेेखाा अछि� जकराा सङ्ग एकराा मोोड़ि� कऽ दूूटाा समाान भााग उत्पन्न कयल जाा सकैैत अछि�?
•	 एहन आओर पैैटर्नन बनााबए केे कोोशि�श करू।
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�ाग��ँे मोड़ब आओर �ाटब

ई समेसिसनिता आकाारं ��ए�ाका एकाट्ा आ� नि�हिदे अछि�!
एहि� दे�ूु चिचात्रमेे काागताकेा�  मेोड़ी�ाका �ादे चिचात्रमेे देेखुाओली गेली नि�न्द ु

रेंखुाकेा�  अ�ुहिदेश कााटै्ता अछि�। एकाट्ा चिचात्र ��ाउ जााहि�मेे काागताकेा�  
खुोली�ा पंरं देेखुाइ�लीा चिचात्र केारं पुं�ान�ुमेा� �ोइ।

काी अ�ा� एहि� आकृानितामेे समेरूपंतााका एकाट्ा रेंखुा देेखैुता �ी? ई 
काथी �ैका?

मेोहिड़ींग आ कााहिट् काए अलीग-अलीग समेमिमेता आकाारं ��ाउ।
समेमिमेता आकाारं प्राप्त कारं�ाका लेीली काागताका टु्काड़ीाकेा�  मेोड़ी�ाका आ कााट्�ाका �ेसी तारंीकाा अछि�!
पंातारं रंङ्गी� आयातााकाारं काागता केारं उपंयाोग कारू। जाे�ा 

हिका चिचात्रमेे देेखुाओली गेली अछि� एकारंा काएका �ेरं मेोहिड़ी काऽ 
आ काागता केा�  कााहिट् काऽ हिका�ु जाहिट्ली पैंट्�न ��ाउ। देो�रंाएली 
जााइ�लीा आकृानितामेे समेमिमेनिता रेंखुा केारं पंहि�चाा� कारू। 
उ��का अ�सरं पंरं ए�� काागताकेा�  कााहिट् काऽ सजााओट्ी 
आकाारं ��ाउ।

आउ, ज्ञाा� �री

प��ङ्ग खेला
  गु�ा समेरूपंतााका एकाट्ा रेंखुा अछि�। पंश्चिञ्चङ्ग मेशी�का उपंयाोग कारैंता काागताका मेोड़ीली �गानकाारं शीट्का अलीग-

अलीग स्थाा� पंरं �ेदे कारू आ अलीग-अलीग समेमिमेता पैंट्�न ��ाउ।
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1. नि�म्नछिलीखिखुता प्रते्येका आकृानितामेे, एकाट्ा मेोड़ीली �गानकाारं काागतामेे एकाट्ा �ेदे मुेक्कीा मेारंली गेली आ ताखु� 
काागताकेा�  खुोलीली गेली। ओहि� रेंखुाका पंहि�चाा� कारू जााहि� पंरं काागता मेोड़ीली गेली �ली।

 चिचात्र (घु) एकाली �ेदेकेा�  मुेक्कीा मेारिरंकाया ��ाओली गेली �ली। काागता केा�ा मेोड़ीली गेली?

a. b. c. d.

2.   समेरूपंतााका रेंखुाकेा�  देेखैुता आ� �ेदेकेा�  तााकूा:

a. b. c. d. e.

3. पेंपंरं काहिटं्ग पंरं हिका�ु प्र� अईठीामे अछि�। लंी��ता मेोड़ी पंरं नि�चाारं कारू। �मे एकारंा एहि� तारं�े � 
प्रनितानि�सिध� कारैंता �ी:

लंी�रूपं मेोड़ी
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 ताहि��ा एकाट्ा क्षैैनिताजा गु�ा नि�म्ना�ुसारं देशानओली जााइता अछि�:

क्षैैनिताजा गु�ा

4.  नि�म्नछिलीखिखुता मेे स�  प्रते्येका काट्का �ादे, काागता खुोलीलीा पंरं �ेदेका आकाारंका भानि���ाणीी कारू। अपं� 
भानि���ाणीी कारं�ाका �ादे काट्आउट् ��ाउ आ अपं� उत्तरंकेा�  सत्येानिपंता कारू।

a. b.

d.

c.
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5  मेानि� छिलीअ जाे अ�ा�केा�  एहि�मेेस�  प्रते्येका आकाारंकेा�  हिका�ु ता� आ एकाहि� सीधा काट्का सङ्ग प्राप्त कारंया 
पंड़ीता। आ�ा� इ केा�ा कारं�?

 a. �ीचाका �ेदे एकाट्ा �गन अछि�।

 b. �ीचाका �ेदे एकाट्ा �गन अछि�।

  �ोट्: उपंरंोक्त दूेट्ा प्र�का लेीली, जाा�चा कारू जा ेकंाद्रमेे ४ तारंफूा आकृानिता �गनका दे�ुू गुणीकेा�  पंूरंा कारैंता 
अछि� हिका �हि�।

6.  आकृानितासभामेे काताेका समेमिमेनिता रेंखुा अछि�?
 a.

l

 b. एकाट्ा मित्रभुाजा जाकारं समेा� भुाजाा आ समेा� काोणी अछि�।
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समरूपताा

	 c.	 समाान भुुजाा आ समाान कोोणक संंग एकटाा षट््भुुज।

7.	 प्रते्येक आकृृति�केँँ �  ट्रेे�स करू आओर समरूपतााक रेेखाा खींं�चू , जँँ  कोोनोो अछि�:
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8.	 नीीच्चाँँ� कोोलमक लेेल समरूपतााक रेेखाा तााकूू।

9. 	 नि�म्नलि�खि�त बनााबूू
	 a	 समरूपतााक ठीीक एकटाा रेेखााक संंग एकटाा त्रि�भुज.
	 b	 समरूपतााक ठीीक तीीन रेेखााक संंग एकटाा त्रि�भुज।
	 c	 एकटाा त्रि�भुुज जकराामेे समरूपतााक कोोनोो रेेखाा नहि� अछि�.
कीी समरूपतााक ठीीक दूू रेेखााक संंग त्रि�भुज खींं�चना ाइ संंभव अछि�?

10. 	 नि�म्नलि�खि�त बनााबूू प्रते्येक स्थि�ति�मेे, आकृृति�मेे कमसँँ  कम एकटाा घुुमाावदाार सीीमाा होोयबााक चााहीी।

	 a.	 समरूपतााक ठीीक एकटाा रेेखााक संंग एकटाा आकृृति�।

	 b.	 समरूपतााक ठीीक दूू रेेखााक संंग एकटाा आकृृति�।

	 c.	 समरूपतााक ठीीक चाारि� रेेखााक संंग एकटाा आकृृति�।

11.	�वर्गी ीकृृत काागत पर नि�म्नलि�खि�त काापीी करू। ओकराा पूूराा करू जााहि�सँँ  नीील  रेेखाा समरूपतााक रेेखाा होो। 
समस्याा (a) आहाँँ� केे लेेल कएल गेेल अछि�।

(a) (b) (c)

(d) (e) (f)
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सममि�ति�
(a) (b) (c)

(d) (e) (f)

	 सङे्केत: (c) आओर (f) क’ लेेल, देेखूू जे ेकि�तााब घुुमएबाा सँँ  मदद भेेटैैत अछि� कि� नहि�!

12.	वर्गा ा�काार काागत पर नि�म्नलि�खि�त रेेखााचि�त्र काापीी करू. ओहि�मेेसँँ  प्रते्येककेँँ �  पूूराा करू जााहि�सँँ  परि�णाामस्वरूप 
आकृृति�मेे समरूपतााक रेेखााक रूपमेे दूूटाा नीील  रेेखाा होोमय ।

BA

D

C

FE

(a) (b) (c)

(d) (e) (f)

BA

D

C

FE
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13.	 एकटाा डॉॉट ग्रि�ड पर नि�म्नलि�खि�त कॉॉपीी करू। प्रते्येक आकृृति� केे लेेल दूू टाा आओर रेेखाा खींं�चू  आ एकटाा 
एहन आकृृति� बनााउ जेेकर समरूपतााक रेेखाा होो।

9.2 घूूर्णणन समसि�ति�

चि�त्रमेे काागतक पवनचक्कीी सममि�त देेखााइत अछि� मुुदाा समरूपतााक कोोनोो रेेखाा नहि� अछि�! मुुदाा, जँँ  अहाँँ� एकराा 
मोोड़ब तँँ  दुनुूू भााग ठीीक-ठीीक आच्छाादि�त  नहि� होोयत। दोोसर दि�स, जँँ  अहाँँ� एकराा केेन्द्रमेे लााल बि�न्दुुक लगभग 
९0° घुुमााबैैत छीी तँँ  पवनचक्कीी बि�लु्कुल ओहने देेखााइत अछि�।

हमसभ कहैत छीी जे ेपवनचक्कीीमेे घूूर्णणन सममि�ति� (rotational symmetry)होोइत अछि�।
घूूर्णणन सममि�ति�क बाात करैत कााल हरदम एकटाा नि�श्चि�त बि�न्दुु होोइत छैैक जकराा चाारूकाात  वस्तुुकेँँ �  घुुमााएल 

जााइत छैैक। एहि� नि�श्चि�त बि�न्दुुकेँँ �  घूूर्णणनक केेन्द्र कहल जााइत अछि�।
90° सँँ  कम कोोण सँँ  घुुमएबाा पर कीी ऊपर केे पवनचक्कीी बि�लु्कुल ओहने देेखााइत अछि�?
नइ!
एकटाा कोोण जकराा मााध्यमसँँ  कोोनोो आकृृति�केँँ �  ठीीक ओहि�नाा देेखबाा लेेल घुुमााएल जाा सकैैत छैैक, ओकराा 

घूूर्णणन समरूपतााक कोोण कहल जााइत छैैक, अथवाा  संंक्षेेपमेे समरूपतााक माात्र कोोण कहल जााइत छैैक।
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सममि�ति�

पवनचक्कीीक लेेल समरूपतााक कोोण ९0° (चौौथााई मोोड़), १८0° (आधाा मोोड़), २७0° (तीीन-चौौथााई मोोड़) आ 
360° (पूूर्णण मोोड़) अछि�। देेखूू जेे जखन कोोनोो आकृृति�केँँ �  360° सँँ  घुुमाायल जााइत अछि� तँँ  ओ अपन मूूल स्थि�ति�मेे 
वाापस आबि� जााइत अछि�, तेँँ � 360° हरदम समरूपतााक कोोण होोइत अछि�।

एहि� तरहेँँ � हम देेखैैत छीी जेे पवनचक्कीीमेे समरूपतााक ४ कोोण होोइत अछि�।
कीी आहाँँ� कोोनोो आन आकाारक जनैत छीी जकर समरूपतााक ठीीक चाारि� कोोण अछि�?
एकटाा वर्गगमेे समरूपतााक कतेेक कोोण होोइत अछि�? आरंंभि�क वर्गग पााबैै लेेल कतेेक घुुमाावक आवश्यकताा 

अछि�?
90° घुुमाावक बााद हमसभ अपन संंग अति�व्याापीी एकटाा वर्गग वाापस पााबि� जााइत छीी। ई बिं�दंु ुA केँँ �  बिं�दंु ुB केे 

स्थि�ति�, बिं�दंु ुB केँँ �  बिं�दंु ुC केे स्थि�ति�, बिं�दंु ुC केँँ �  बिं�दंु ुD केे स्थि�ति� मेे आ बिं�दंु ुD केँँ �  बिं�दंु ुA केे स्थि�ति� मेे वाापस लऽ 
जााइत अछि�। कीी आहाँँ� जनैैत छीी जेे घुुमाावक कंेंद्र कतए चि�न्हि�त कएल जााए?

A B

CD

B C

DA

कााल्पनि�क संंदर्भभ रेेखाा

घुुमााबक बााद रेेखाा

घुुमााबक बााद वर्गग

प्राारम्भि�क 
स्थि�ति�

समरूपतााक आन कोोण कीी अछि�?

घुुमााबक बााद 
रेेखाा

प्राारंंभि�क 
स्थि�ति�

C D

AB

180o

घुुमााबक बााद 
रेेखाा

आरंंभि�क 
स्थाान

A

BC

D

270o

360o

A B

DC
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उदााहरण: नि�म्नलि�खि�त पट्टीीक समरूपतााक कोोण तााकूू।

समााधाान: आइए पट्टीीकेँँ �  ओकर केेन्द्रक चाारूकाात दक्षि�णाावर्तत दि�शाामेे घुुमााउ।

१८0°क घूूर्णणनक परि�णाामस्वरूप उपरोोक्त आकृृति� बनैत अछि�। कीी ई मूूल आकृृति� केेर सँँ ग आच्छाादि�त  
हााएत अछि�.

नइ. कि�यै?
एहि� स्थि�ति�सँँ  १८0°क मााध्यमसँँ  एकटाा आओर घुुमााव मूूल आकाार दैैत अछि�।
ई आकृृति� 360° केे मााध्यम स॑॑ एक बाार पूूराा घुुमलाा केे बााद हीी अपनऽ मूूल आकाार म॑॑ वाापस आबैै छैै । अस्तुु, 

हम कहैत छीी जेे एहि� आकृृति� मेे घूूर्णणन समरूपताा नहि� अछि�।

कि�रण-सम्बन्धीी भुजुाा (Radial Arms) बलाा आकृृति�सभमे घूूर्णणन समसि�ति�
एहि� आकृृति�केँँ �  देेखूू, एहि�मेे 4 कि�रण-सम्बन्धीी भुुजाा अछि�। 
एकर समरूपतााक कतेेक कोोण अछि�? ओ कीी अछि�? ध्याान 
दि�यौौ जेे आसन्न कंेंद्रीीय बि�न्दीीदाार रेेखााक बीीचक कोोण ९0° 
अछि�।

कीी अहाँँ� रेेडि�यल भुुजााक बीीचक कोोण बदलि� सकैैत छीी 
जााहि�सँँ  आकृृति�मेे एखनोो समरूपतााक ४ कोोण होो? एकराा 
खींं�चबा ाक कोोशि�श करू।

ई जााञ्च करबााक लेेल जेे खींं�चल  गेेल आकृृति�मेे वाास्तवमेे 
समरूपतााक ४ कोोण अछि� कि� नहि�, अहाँँ� आकृृति�केँँ �  काागतक 
दूूटाा अलग-अलग टुुकड़ाापर खींं� चि� सकैैत छीी। एकटाा काागत संं रेेडि�यल बांं�हि� कााटुु। आकृृति�केँँ �  काागत पर स्थि�र 
रााखूू आ घूूर्णणन सममि�ति�क जाँँ�च करबााक लेेल कटआउटकेँँ �  घुुमााउ।

अहाँँ� उपरोोक्त आकृृति�केँँ �  कोोनाा संंशोोधि�त करब जााहि�सँँ  ओहि�मेे समरूपतााक माात्र दूूटाा कोोण होोए?

90O
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समेमिमेनिता

एताए एकाट्ा तारंीकाा अछि�:

�मे समेरूपंतााका 4 आ 2 काोणी �लीा आकृानिता देेखुलीहु�  अछि�। काी �मे समेरूपंतााका ठीीका 3 काोणी �लीा आकृानिता 
पंानि� सकैाता �ी? काी आ�ा� एकारंा लेीली रेंहिडीयाली आमेनका प्रयाोग काए सकैाता �ी?

आउ �मे 3 रेंहिडीयाली भुाजााका संग प्रयाास 
कारू जाे�ा हिका �ीच्चाँा� देेली गेली आकृानिता मेे अछि�। एकारं समेरूपंतााका काताेका काोणी अछि� आ ओ काी अछि�?
अईठीामे ताी� रेंहिडीयाली भुाजााका संग एकाट्ा आकृानिता अछि�।

एहि� आकृानिताका एकाट्ा प्रनिता ट्ेेस काए कााटु्। एहि� आकृानिता पंरं काट्आउट्केा�  घुुमेाकाऽ एकारं घुूणीन�का काोणी नि�धानरिरंता 
कारू।

�मे देेखैुता �ी जाे केा�ली पूंणीन मेोड़ी अथ�ा  360° केा घुूणीन� आकृानिताकेा�  फेूरंस�  अपं�ामेे आनि� देेता। ताे � एहि� 
आकृानितामेे घुूणीन� समेमिमेनिता �हि� अछि� हिकाएका ता�  360 हिडी�ी एकारं समेरूपंतााका एकामेात्र काोणी अछि�।

मुेदेा, काी आकृानितामेे काो�ो चाीजाकेा�  �देलीली जाा सकैाता अछि� जााहि�स�  ओहि�मेे समेरूपंतााका 3 काोणी भाऽ सकाया?
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काी ई नि�न्दीदेारं रेंखुाका �ीचाका काोणी �देछिली काए काएली जाा सकैाता अछि�?
जा�  ताी� रेंहिडीयाली भुाजाा�लीा आकृानितामेे घुूणीन� समेमिमेनिता �ोया�ाका चाा�ी, ताखु� ओकारं घुुमेा�देारं सं�रंणी मूेलीका 

सङ्ग आच्छााहिदेता  �ोया�ाका चाा�ी। एताए दे�ूुका मेोट्ा-मेोट्ी आरेंखु अछि�।
जा�  ई दूे�ू आकृानिता आच्छााहिदेता  �ोए�ाका चाा�ी, ता�  अ�ा� काोणीका नि�षयामेे काी काहि� सकैाता �ी?

C

B

A B

A

C

देेखुू जा े�A केा�  �B केा�  आच्छााहिदेता  कारं�ाका चाा�ी, �B केा�  �C केा�  आच्छााहिदेता  कारं�ाका चाा�ी आ �C केा�  �A 
केा�  आच्छााहिदेता  कारं�ाका चाा�ी।

ता� , �A = �B = �C। ई काोणी काी �ोए�ाका चाा�ी?
�मे जा�ैता �ी जा ेफुूली ट्�न मेे 360 हिडी�ी �ोइता अछि�। ई समेा� रूपंस�  नि�तारिरंता अछि� ताी� काोणीमेे। अता� सभा 

काोणी कामेस�  कामे 
360°

3 = 120° अछि�।
ताे � 3 भुाजााका संग रेंहिडीयाली आमेन आकृानिता घुूणीन� समेमिमेनिता देेखु�ैता अछि� जाखु� आसन्न नि�न्दीदेारं रेंखुाका �ीचा 

काोणी १२0° �ोयाता �ैका। एहि� अ�लीोका�केा�  सत्येानिपंता कारं�ाका लेीली काागताका काट्आउट्का प्रयाोग कारू।
आ� आकृानितामेे घुूणीन�का काताेका काोणी अछि� आ ओ काी अछि�?

प्रारंस्थि�का 
अ�स्थाा

120° घुूणीन� 
केारं पं�ाता

(120° + 120°)
घुुणीन� केारं पं�ाता

(120° + 120°+ 120°)
घुुणीन� केारं पं�ाता

�ोट्: घुुणीन� देेखुा� ैलेीली रंंग जाोड़ीली गेली अछि�।
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आउ आओरं आंकाड़ीाका अन्वेेषणी कारू।

 काी अ�ा� हिकारंणी-स�न्धीी भुाजाा सभाकेा�  लीऽ का ए�� आकृानिता ��ा सकैाता �ी जााहि�मेे- 

a. जााहि�मेे ठीीका 5 समेमिमेनिता केारं काोणी �ोइ? 

b. 6 समेमिमेनिता काोणी �ोइ? सभा आकृानिता केारं समेमिमेनिता केारं काोणी से�ो ज्ञाता कारू।

सङे्केता: पंहि�ली केासका लेीली ५ रेंहिडीयाली आमेनका प्रयाोग कारू। दूेट्ा आसन्न रेंहिडीयाली भाुजााका �ीचाका काोणी काी �ोए�ाका 
चाा�ी?

 एकाट्ा आकृानिता पंरं नि�चाारं कारू जाकारं हिकारंणी-स�न्धीी भुाजाा अछि� जाकारं समेरूपंताा ठीीका 7 काोणी �ो, एकारं 
समेरूपंतााका स�स�  �ोट् काोणी काी �ोयाता ? काी एहि� मेामेलीा मेे हिडी�ी केा संख्याा पूंणीन संख्याा अछि�? जा�  �हि� ता�  एकारंा 
मिमेशिश्रेता शिभान्नका रूपंमेे व्याक्त कारू।आउ �मे आ� प्रकाारंका आकृानिताका लेीली समेरूपंतााका काोणी तााकूा।

आउ, ज्ञाा� �री
1. चिचाहिह्नता नि�न्दुका स�न्धीमेे देेली गेली आकृानिताका लेीली समेरूपंतााका काोणी ज्ञाता कारू।

(a) (b) (c)

2. नि�म्नमेे काओ� आकृानितामेे एकास�  �ेसी समेमिमेनिता केारं काोणी अछि�?
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3. सभा आकृानिताका लेीली घुूणीन� समेमिमेनिताका क्रमे �तााउ:

उपंरंोक्त सभाट्ा स्थिस्थानिताका लेीली समेरूपंतााका काोणीकेा�  सूचाी�द्ध कारू।
• समेरूपंतााका काोणी जाखु� ओहि�मेेस�  ठीीका 2 �ोयाता अछि�: 180°, 360°।
• समेरूपंतााका काोणी जाखु� ओहि�मेेस�  ठीीका 3 �ोयाता अछि�: १२0°, २४0°, 360°।
• समेरूपंतााका काोणी जाखु� ओहि�मेेस�  ठीीका ४ �ोयाता अछि�: ९0°, १८0°, २७0°, 360°।

काी अ�ा� एहि� मेामिमेलीामेे समेरूपंतााका काोणीका नि�षयामेे हिका�ु सामेान्य देेखैुता �ी? संख्यााका पंहि�ली समूे� १८0 केा 
सभा गुणीका अछि�। देोसरं सभा 120 केा गुणीका अछि�। ताेसरं सभा 90 केा गुणीका अछि�।

 प्रते्येका मेामेलीा मेे काोणी स�स �ोट् काोणी का गुणी�फूली �ोइता अछि� । अ�ा� सोचिचा सकैाता �ी आ पूंछि� सकैाता 
�ी जाे काी ई सहिदेखु� रं�ता। अ�ा�का काी नि�चाारं अछि�?

 स� �� झ�ठ
• समेरूपंतााका काोणीका रूपंमेे प्रते्येका आकृानितामेे 360 हिडी�ी �ोयाता।
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• जा�  काो�ो आकृानिताका समेरूपंतााका स�स�  �ोट् काोणी हिडी�ीमेे प्राकृानिताका संख्याा अछि� ताखु� ई 360 का काारंका 
अछि�।

काी सभा आकृानिताका लेीली समेरूपंतााका काो�ो �ोट् काोणी अछि�? ई पंताा चालैीता अछि� जाे �ृत्त स� स�स�  समेमिमेता 
आकाारंकेा�  �ोहिड़ीकाया असिधकाांश आकृानिताका लेीली ई स्थिस्थानिता �ैका, जाकारं समेरूपंताा पंरं आ� �मे चाचाान कारैंता �ी।

वृ� �’ समरूप�ा

�ृत्त एकाट्ा आकाषनका आकृानिता अछि�। जाखु� अ�ा� �ृत्तकेा�  ओकारं केान्द्रका देशिक्षैणीा�तान घुुमेा�ैता �ी ताखु� काी �ोइता 
अछि�? ई अपं�ा संग मेेली खुाइता अछि�। एहि� स�  काो�ो फूकान  �हि� पंडै़ीता अछि� जाे अ�ा� एकारंा काओ� काोणी स�  
घुुमेा�ैता �ी! ताे � एकाट्ा �ृत्तका लेीली प्रते्येका काोणी समेरूपंतााका काोणी �ोइता अछि�।

आ� �ृत्तका रिरंमे पंरं एकाट्ा नि�दंे ुछिलीअ आ एकारंा कंाद्र मेे जाोडू़ी। खंुडी केा �ृत्त केा व्याास ताका �ढ़ाउ। काी ओ व्याास 
पंरंा�तान� समेरूपंतााका रेंखुा अछि�? ई �ै. प्रते्येका व्याास समेरूपंतााका एकाट्ा रेंखुा अछि�!

पंहि�याा जाकाा�, �मेसभा अपं� चाारू कााता घुूणीन� समेमिमेनिता �लीा अन्य �स्तुु पंानि� सकैाता �ी। ओकारंा तााकूा। ओहि�मेेस�  
हिका�ु �ीच्चाँा� देेखुा ओली गेली अछि�:

फूूली पंहि�याापंंखुापंंखुा
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	 आउ, ज्ञाात करीी
1.	  नीीच्चाँँ� वृृत्त क’ क्षेेत्रकेँँ �  रंंग दि�अ’ जााहि�सँँ  आकृृति�में  i) समरूपतााक 3 कोोण, ii) समरूपतााक 4 कोोण, 

iii) समरूपतााक कोोणक संंभाावि�त संंख्याा कीी अछि� जेे अहाँँ� क्षेेत्रसभकेँँ �  अलग-अलग तरीीकाासँँ  रंंग दऽ 
कऽ प्रााप्त कऽ सकैैत छीी?

2.	वृ ृत्त आ एकटाा वर्गगक अति�रि�क्त दूूटाा आकृृति� बनााउ जााहि�मेे पराावर्ततन सममि�ति� आ घूूर्णणन सममि�ति� दुनूुू 
होोमय ।

3.	�जतय  संंभव होो, एकर मोोटाा-मोोटीी रेेखााचि�त्र बनााउ:
	 a.एकटाा त्रि�भुुज जााहि�मेे सममि�ति�क कमसँँ  कम दूू रेेखाा आ सममि�ति�क कमसँँ  कम दूू 

कोोण होो।
b.	 एकटाा त्रि�भुुज, जााहि�मेे न्यूूनतम दूू गोोट सममि�ति� रेेखाा होो आ न्यूूनतम दूू गोोट 

सममि�ति� कोोण होो।
c.	घू ूर्णणन सममि�ति�बलाा एहन चतुर्भुु�ज, जााहि�मेे कोोनोो घूूर्णणन सममि�ति� नहि� होो।
d.	 एकटाा पराावर्तीीय सममि�ति�बलाा चतुुरु्भु�ज, जााहि�मेे कोोनोो घूूर्णणन सममि�ति� नहि� होो।

4.	 एकटाा आकृृति�मेे 60° सममि�ति�क सबसँँ  छोोट कोोण होोइत अछि�। एहि� आकृृति�क सममि�ति�क आन कोोण 
कीी अछि�?

5.	 एकटाा आकृृति�मेे, 60° सममि�ति�क कोोण अछि�। आकृृति�मेे समरूपतााक दूूटाा कोोण 60°सँँ  कम अछि�। 
एकर सममि�ति�क सबसँँ  छोोट कोोण कीी अछि�?

6.	की ी हमसभ घूूर्णणन सममि�ति� केेर सङ्ग एकटाा एहन आकृृति� प्रााप्त कऽ सकैैत छीी, जााहि�मेे सममि�ति� केेर 
न्यूूनतम कोोण:

	 a. 45°? 
	 b. 17°?

कोोशि�श 
करु ई
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7. ई हिदे�ीका �� संसदे भा��का चिचात्र अछि�।

a. काी चिचात्रका �ा�रंी सीमेामेे पंरंा�तान� समेरूपंताा अछि�? जा�  अछि� ता�  समेरूपंतााका रेंखुा खुीचूंा। ओ 
काताेका अछि�?

b. काी एकारं केान्द्रका चाारूकााता घुूणीन� समेमिमेनिता �ोइता अछि�? जा�  अछि� ता�  घुूणीन� समेमिमेनिताका काोणी तााकूा।
  8. अध्याया 1, सारंणीी 3, नि�यामिमेता �हुभुाजामेे पंहि�ली आकाारं अ�ुक्रमेमेे आकाारंमेे समेरूपंतााका काताकेा रेंखुा 

अछि�? अ�ा�केा�  काओ� संख्याा क्रमे भेाटै्ता अछि�?
  9. अध्याया 1, सारंणीी 3, नि�यामिमेता �हुभुाजामेे पंहि�ली आकाारं अ�ुक्रमेमेे आकाारंमेे समेरूपंतााका काताेका काोणी 

अछि�? अ�ा�केा�  काओ� संख्याा क्रमे भेाटै्ता अछि�?
10. अध्याया 1 केारं सारंणीी 3 मेे अन्ति�मे आकृानिता अ�ुक्रमे काोचा �ो�ेका केारं आकाारं अ�ुक्रमेमेे आकृानितासभामेे 

समेमिमेनिता केारं काताेका रेंखुा अछि�?
11. अशोका चाक्रमेे समेरूपंतााका काताेका रेंखुा आ समेरूपंतााका काोणी अछि�?

टाइ� �ेर सँग खेलााएब
a. का’ अंतामेे देेली गेली रंंगका ट्ाइलीका प्रयाोग कारू नि�म्नछिलीखिखुता आकृानिता केा�  पूंरंा 

कारं�ाका लेीली हिकाताा� तााहिका ओहि�मेे समेरूपंतााका ठीीका 2 पंं�क्त �ोमेया ।
b. ए�� १6 ट्ाइलीका प्रयाोग आकृानिता ��े�ाका लेीली कारू जाे ठीीका-ठीीका अछि�:
  1 समेरूपंतााका रेंखुा
  2 समेरूपंतााका रेंखुासभा
c.  रंचा�ा�का समेमिमेता हिडीजााइ� ��या�ामेे एहि� ट्ाइलीका प्रयाोग कारू।
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खेला
6 x 6 केारं मि�डी ��ाउ। दूे खिखुलीाड़ीी �रेंा-�रेंी रेंखुा 
सिघुचैाता �सिथ आ दूेट्ा आसन्न �गनकेा�  भारैंता �सिथ । 
रेंखुा कंा दूे�ू तारं� स�  रंाखुली जाा सकाया अछि�: क्षैनैिताजा 
�ा ली��ता। पंा�निता सभा ओ�रंलैीपं �हि� भा’ सकैाता 
अछि�। खुेली ताा धरिरं चालैीता रं�तैा अछि� जाा धरिरं काो�ो 
खिखुलीाड़ीी आओरं लीाइ� �हि� लीगा सकैाता अछि� । जा े
खिखुलीाड़ीी लीाइ� �हि� लीगा सकैाता अछि� ओ �ारैंता 
अछि�।

ई खेुली जाीता�ाका लेीली काो� रंणी�ीनिता स�  खेुलीली 
जाा सकैाता अछि�?

सारा ंश
 जाखु� काो�ो आकृानिता ए�� भाागसभास�  ��ली �ुझाइता अछि�, जााहि�स�  एकाट्ा नि�श्चि�ता पैंट्�नकेा�  देो�रंाएली जााइता 

अछि�, ताखु� �मेसभा का�ैता छि�यैाका जाे ओहि� आकृानितामेे समेमिमेनिता अछि�। ए�� आकृानिताकेा�  �मेसभा समेमिमेनिता 
आकृानिता का�ैता छि�यैाका।

  एकाट्ा रेंखुा जाे काो�ो समेताली आकृानिताकेा�  दूे भाागमेे एहि� प्रकाारं कााटै्ता अछि� हिका ओहि� रेंखुाकेा�  अ�ुहिदेश मेोड़ीलीा 
पंरं दे�ूु भााग पंरं�रं अनिताव्याापंी भाऽ जााइ, आकृानिता केा�  सममिमति� �ेर रेखा �ा सममिमति� �ेर अक्ष का�ाइ 
अछि�।

 एकाट्ा आकृानिताकेा�  एका स�  �ेसी समेमिमेनिता केारं रेंखुा भाऽ सकैाता अछि�।
 काखु�ो कााली हिका�ु आकृानिताकेा�  जाखु� एका नि�श्चि�ता नि�न्दुकेा�  पंरिरंता काो�ो काोणी पंरं घुुमेाएली जााइता अछि�, ताखु� 

ओ मूेली रूपंस�  एकाहि� समेा� लीगैता अछि�। ए�� काोणी ओहि� आकृानिता केारं समेमिमेनिता केारं काोणी का�ाइता अछि�। 
ए�� आकृानिता जााहि�मेे घुूणीन� काोणी सहिदेखु� 0 आ 360 हिडी�ी केारं �ीचा �ोइ अछि�, ओ घुूणीन� समेमिमेनिता 
का�ाइता अछि�। आकृानिताका जााहि� नि�न्दुका नि�षयामेे घुूणीन� �ोइता अछि� ओकारंा घुूणीन�का केान्द्र का�ली जााइता 
अछि�।

 एका आकृानिता केारं काएका समेमिमेनिता काोणी भा सकैाता अछि�।
 हिका�ु आकृानितासभाका समेमिमेनिता रेंखुा भा सकैाता अछि�, मुेदेा ए�� से�ो भा सकैाता अछि� जा ेकाो�ो समेमिमेनिता केारं काोणी �हि� 

�ो। जाखु� काी इ�ो स�� अछि� जा ेकाोणी केारं समेमिमेनिता �ो मुेदेा समेमिमेनिता केारं रेंखुा �हि� �ो। हिका�ु आकृानितामेे समेमिमेनिता 
काोणी �ा समेमिमेनिता रेंखुा दे�ूु भा सकैाता अछि�।

Not allowedअनुमित बािधत
     X 


