
6.1 बीीजगणि�तीीय खेेल 
विगत दो वर्षषों मेें हमने बीजगणित का उपयोग विभिन््न स््थथितियोों को समझने एवं दर््शशाने (प्रतिरूपण) 
के लिए किया ह।ै हमने सीखा ह ैकि किस प्रकार बीजगणितीय समीकरणोों को हल किया जाता ह ै
और कैसे अज्ञात अक्षर संख््ययाओ ंका मान ज्ञात किया जाता ह।ै आइए, अब बीजगणित के उपयोग 
से कुछ मनोरंजन करते हैैं। हम यकु््‍ततियोों (ट्रिक््स) और पहलेियोों की जाँच करेेंगे एवं बीजगणित का 
उपयोग करके व््ययाख््यया करेेंगे कि ये यकु््‍ततियाँ क््योों कार््य करती हैैं। हम यह भी दखेेेंगे कि दसूरोों के 
मनोरंजन के लिए नई यकु््‍ततियाँ एवं पहलेियाँ किस प्रकार बनाई जाए।ँ 

6.2 युक््‍तति ‘एक सखं््यया सोचिए’ के विषय मेें विचार 
कक्षा 7 की गणि‍त की पाठ्यपसु््तक गणित प्रकाश भाग 2 के अध््ययाय 7 ‘अज्ञात की खोज’ मेें हमने 
‘एक संख््यया सोचिए’ यकु्‍त‍ियोों के विषय मेें पढ़़ा था। इसका एक उदाहरण नीच ेदिया गया ह।ै

1.	 एक संख््यया सोचिए। 
2.	 इसे दोगनुा कीजिए। 
3.	 इसमेें चार जोड़िए। 
4.	 इसे 2 से विभाजित कीजिए। 
5.	 आपके द्वारा सोची गई उस मलू संख््‍यया को घटाइए।

मैैं अनमुान लगा सकता हू ँकि अतं मेें आपको 2 प्राप्‍त हुआ ह।ै क््यया मैैं सही हू?ँ प्रारंभ मेें भिन््न-भिन््न 
संख््ययाए ँलेकर प्रयत््न कीजिए। क््यया प्रत््ययेक बार आपको समान मान 2 ही प्राप्‍त होता ह?ै बताइए 
ऐसा क््योों होता ह?ै 

हमने दखेा कि हम इस प्रकार की यकु््‍ततियोों को बीजगणित के माध््यम से समझ सकते हैैं। 
1.	 एक संख््यया सोचिए —  x 
2.	 इसे दोगनुा कीजिए —  2x 
3.	 इसमेें चार जोड़िए —  2x + 4 
4.	 इसे 2 से विभाजित कीजिए —  x + 2 
5.	 आपके द्वारा सोची गई उस मलू संख््‍यया को घटाइए —  x + 2 – x = 2 

बीीजगणि�त काा खेेल6
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अत: इस बात से कोई प्रभाव नहीीं पड़ता ह ैकि प्रारंभिक संख््यया क््यया ह ैक्‍योंकि अतंिम परिणाम 
सदवै 2 ही प्राप्‍त होगा! 
अतंिम परिणाम के रूप मेें 3 प्राप्‍त करने के लिए आप इस खले को किस प्रकार परिवर््ततित करेेंगे?  
विचार कीजिए कि अतंिम परिणाम के रूप मेें 5 प्राप्‍त करने के लिए क््यया किया जा सकता ह?ै 
क््यया आप और अधिक जटिल चरणोों के विषय मेें विचार कर सकते हैैं जिनसे अतंिम परिणाम के 
रूप मेें वही मान प्राप्‍त होों? 
आइए, अब इसी प्रकार की एक अन््य यकु््‍तति दखेते हैैं — 

एक दिनाँक सोचिए
26/01

1 × 5 = 5

5 + 6 = 11

44 + 9 = 53

53 × 5 = 265

265 + 26 = 291

11 × 4 = 44

दिनाँक के माह को 5 से 
गणुा कीजिए   

6 जोड़िए 

9 जोड़िए 

दिनाँक के दिन को जोड़िए

मझु ेअपना उत्तर बताइए 

आपने हमारे गणतंत्र दिवस  
26/01 के विषय मेें सोचा।

4 से गणुा कीजिए 

5 से गणुा कीजिए 

शभुम ने मकु््‍तता द्वारा चनुी गई दिनाँक किस प्रकार ज्ञात की? 
	• आइए, माह को M व दिवस को D से इगंित करते हैैं। 
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	• M को 5 से गणुा कीजिए —  5M
	• 6 जोड़िए —  5M + 6
	• 4 से गणुा कीजिए —  20M + 24
	• 9 जोड़िए —  20M + 33
	• 5 से गणुा कीजिए —  100M + 165
	• दिनाँक को जोड़िए —  100M + 165 + D

मकु््‍तता का उत्तर 291 था। 
	• 291 = 100M + 165 + D
	• 291 – 165 = 100M + D
	• 126 = 100M + D

चूकँि D किसी माह मेें कोई एक दिवस ह।ै अत: यह अधिकतम 31 हो सकता ह ैऔर यह 
केवल 2 अकंोों का होगा। अतः अतंिम 2 अकं D हैैं और उससे पहले जो आता ह ैवह M ह।ै इस 
स््थथिति मेें M = 1 ह ैऔर D = 26 ह ैअर््थथात 26 जनवरी ह।ै

मकु््‍तता अन््य दिनाँक सोचती ह ैइन््हीीं समान चरणोों का अनसुरण करती ह ैऔर अपना उत्तर 1390 
बताती ह।ै बताइए इस बार मकु््‍तता ने किस दिनाँक के साथ आरंभ किया था? 

	• 1390 मेें से 165 घटाने पर हमेें 1225 प्राप्‍त होता ह।ै 
	• इसका अर््थ ह ैकि उसने दिनाँक 25 दिसंबर सोची थी। 

उन दिनाँकोों को ज्ञात कीजिए जिनके लिए अतंिम परिणाम निम््नलिखित हैैं— 
(i)	1269

(ii)	394
(iii)	296

आप अपने मित्ररों के साथ इस यकु््‍तति का प्रयास कर सकते हैैं। प्रारंभिक दिनाँक के रूप मेें उन््हेें 
उनके जन््मदिन का चयन करने के लिए कहिए।
क््यया आप इस यकु््‍तति के चरणोों मेें परिवर््तन करके भी मलू दिनाँक ज्ञात कर सकते हो? तब‍ 
अतंिम उत्तर मेें से 165 घटाने के स््थथान पर आपको कोई अन््य संख््यया घटानी पड़ सकती ह।ै 

अपनी स््वयं की ‘एक संख््यया सोचिए’ यकु््‍तति बनाने का प्रयास कीजिए। 

6.3 सखं््यया पिरामिड
एक संख््यया पिरामिड मेें प्रत््ययेक संख््यया इसके ठीक नीच े लिखी दो संख््ययाओ ं का योगफल ह ै 
(चित्र दखेिए)। 

10

1

23

13

9 4

गण‍ि�ित 
चर्चाा�

गण‍ि�ित 
चर्चाा�
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दिए गए पिरामिडोों मेें रिक्‍त स््थथानोों की परू््तति के लिए समान नियम का उपयोग कीजिए। 

6

?

2

?
3

?
?

4 3

?
?

?

?

? ?

45 5 0

नीच ेदिए गए पिरामिड मेें रिक्‍त स््थथान की परू््तति किस प्रकार करेेंगे? 

4

1

10

?

? ?

4

1

10

यहाँँ� क्याा आएगाा?  

और यहाँँ�?

4

1

10
10 – 4 = 6

4 – 1 = 3

4
1

10

यहाँँ� क्याा आएगाा?

4

1

10

6 – 3 = 3

6 6

3 3

4

1

10

6

3 3

नीच ेदिए गए पिरामिड मेें रिक्‍त स््थथानोों मेें किन सखं््ययाओ ंको लिखा जाएगा? बताइए इसका आरंभ हम 
कहाँ से करेेंग।े

?

12

60

?

? 8
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आइए, हम रिक्‍त बाकॅ्‍स को अक्षर संख््ययाओ ंसे परूित करते हैैं। 

a
12

60

b
c 8

पिरामिड मेें रिक्‍त स््थथानोों की परू््तति के लिए ज्ञात नियमोों से हम निम्‍न समीकरण प्राप्‍त करते हैैं— 
	• a + b = 60
	• 12 + c = a
	• c + 8 = b

इन समीकरणोों से हम दखेते हैैं कि, 

(12 + c) + (c + 8) = a + b = 60
अत: 

20 + 2c = 60

2c = 60 – 20 = 40

c = 20
c का मान ज्ञात हो जाने के पश््‍चचात हम a व b का मान ज्ञात कर सकते हैैं और पिरामिड को परू््ण 
कर सकते हैैं। 

32
12

60

28
20 8

दिए गए पिरामिडोों मेें रिक्‍त स््‍थथानोों की परू््तति कीजिए।

40

75

9

50

64

22

5

35

3

7

किसी दिए गए पिरामिड की सबसे नीच ेकी पकं््‍तति मेें लिखी संख््ययाओ ंएवं शीर््ष पकं््‍तति मेें लिखी 
संख््यया के मध्‍य क््यया संबंध हैैं? आइए, सबसे सरल पिरामिड से आरंभ करते हैैं। 

a + b
ba
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तीन पंक््‍ततियोों वाले पिरामिड के विषय मेें क््यया कहा जा सकता ह?ै 
सबसे नि‍चली पंक््‍तति की अक्षर संख््ययाओ ंका उपयोग करके हम सबसे ऊपरी पकं््‍तति के लिए 

एक व््ययंजक लिख सकते हैैं। 

a + 2b + c

a + b b + c

b ca

आइए, पता लगाएँ
1.	 परेू पिरामिड की रचना किए बिना नीच ेप्रत््ययेक स््थथिति के लिए दी गई सबसे नीच ेकी (निम्‍नतम) 

पकं््‍तति की संख््ययाओ ंके लिए शीर््ष पंक््‍तति की संख््यया ज्ञात कीजिए।

 8134 11 37 14 2510

2.	 चार पंक््‍ततियोों वाले पिरामिड के लिए निम्‍नतम पकं््‍तति मेें दिए गए मानोों के पदोों मेें शीर््ष ऊपरी 
पकं््‍तति के मान के लिए व््ययंजक लिखिए। 

3.	 परेू पिरामिड की रचना किए बिना नीच ेप्रत््ययेक स््थथिति के लिए दी गई निम्‍नतम पकं््‍तति की 
संख््‍ययाओ ंके लिए शीर््ष पंक््‍तति की संख््यया ज्ञात कीजिए। 

218 19 13 197 18 6 59 7 11

विरहांक-फिबोनाशी संख््यया अनकु्रम 1, 2, 3, 5, ... का स््मरण कीजिए जहाँ प्रत््ययेक संख््यया 
अपने परू््व मेें लिखी गई दो संख््ययाओ ंका योगफल ह।ै

4.	 यदि तीन पंक््‍ततियोों वाले एक संख््यया पिरामिड की निम्‍नतम पंक््‍तति मेें प्रथम तीन 
विरहांक-फिबोनाशी संख््ययाए ँलिखी होों तो पिरामिड के शषे रिक्‍त स््थथानोों की परू््तति कीजिए। इस 
ग्रि‍ड मेें कौन-कौन-सी संख््ययाए ँआ रही हैैं? बताइए कि शीर््ष पंक््‍तति मेें कौन-सी संख््यया ह?ै क््यया 
ये सभी विरहांक-फिबोनाशी संख््ययाए ँहैैं? 

5.	 निम्‍नलिखित स््थथितियोों के लिए पिरामिड मेें अकंित संख््ययाओ ंऔर शीर््ष पंक््‍तति मेें अकंित 
संख््यया के विषय मेें आपका क््यया विचार ह?ै 
 (i)	 चार पंक््‍ततियोों वाले पिरामिड की सबसे निम््न पंक््‍तति मेें प्रथम चार विरहांक-फिबोनाशी 

संख््ययाए ँलिखी जाती ह।ै 
(ii)	 29 पंक््‍ततियोों वाले पिरामिड की सबसे निम््न पंक््‍तति मेें प्रथम 29 विरहांक-फिबोनाशी 

संख््ययाए ँलिखी जाती ह।ै 

6.	 यदि एक n पंक््‍ततियोों वाले पिरामिड की निम््नतम पंक््‍तति मेें प्रथम n विरहांक-फिबोनाशी संख््ययाए ँ
लिखी होों तो हम पिरामिड मेें लिखी संख््ययाओ ंके विषय मेें क््यया कह सकते हैैं? इसके साथ यह 
भी बताइए कि शीर््ष पंक््‍तति मेें लिखी संख््यया के विषय मेें हम क््यया कह सकते हैैं? 
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6.4 ग्रिड के साथ मनोरंजन 

काालदर्शशक काा जाादू

नीच ेकिसी कालदर््शक का एक पषृ्‍ठ दि‍या गया ह।ै आपका मित्र इस कालदर््शक से एक 2 × 2 की 
ग्रिड का चयन करता ह,ै ग्रिड मेें अकंित चारोों संख््ययाओ ंका योग करता ह ैऔर आपको योगफल 
बताता ह।ै 

अगस्त 2025

रवि� सोोम मंगंल बुधु गुरुु शुकु्र शनि�

1 2

3 4 5 6 7 8 9

10 11 12 13 14 15 16

17 18 19 20 21 22 23

24 25 26 27 28 29 30

31

6 7

13 14
6 + 7 + 13 + 14 = 40

क््यया हम केवल प्राप्‍त योगफल के आधार पर ही ग्रिड मेें लिखी गई 4 संख््ययाए ँज्ञात कर सकते हैैं? 
आइए, हम बीजगणित का उपयोग करते हैैं। एक 2 × 2 ग्रिड पर विचार कीजिए। मान लीजिए 

a शीर््ष पंक््‍तति मेें बाइ� ओर लिखी गई संख््यया को दर््शशाता ह ैतो बताइए कि a के पदोों मेें अन््य संख््ययाए ँ 
क््यया होोंगी? 

a a + 1

a + 7 a + 8

चारोों संख््ययाओ ंको जोड़ने पर योगफल a + (a + 1) + (a + 7) + (a + 8) = 4a + 16 ह।ै

यदि आपको योगफल 36 दिया जाए तो क््यया आप ग्रिड मेें वे चारोों संख््ययाए ँढँूढ़ सकते हैैं? 
	• 4a + 16 = 36
	• 4a = 20 (दोनोों ओर से 16 घटाने पर) 
	• a = 5 (दोनोों ओर 4 से विभाजित करने पर) 

अब जबकि हमने a का मान ज्ञात कर लिया ह ैतो हम जानते हैैं कि अन््य तीन संख््ययाए ँa + 1,  
a + 7, a + 8 हैैं। अत: ग्रिड निम््ननानसुार होना चाहिए —

5 6

12 13
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अपनी स््वयं की कालदर््शक यकु््‍तति बनाइए। उदाहरण के लिए, भिन्‍न आकार व माप के ग्रिड 
का चयन कीजिए। 

अगस्त 2025

रवि� सोोम मंगंल बुधु गुरुु शुकु्र शनि�

1 2

3 4 5 6 7 8 9

10 11 12 13 14 15 16

17 18 19 20 21 22 23

24 25 26 27 28 29 30

31

2 3 4 5 6 7 8 9 10

12 13 14 15 16 17 18 19 20

22 23 24 25 26 27 28 29 30

32 33 34 35 36 37 38 39 40

42 43 44 45 46 47 48 49 50

बीजगणितीय ग्रिड
नीच ेदिए गए ग्रिड मेें आकृतियाँ, संख््ययाओ ंको व््यक्‍त करती हैैं। अतंिम स््‍ततंभ मेें लिखी संख््ययाए ँ
इसके बाइ� ओर प्रत््‍ययेक पंक््‍तति मेें लिख ेमानोों का योगफल ह।ै हम इन आकृतियोों के मान किस प्रकार 
ज्ञात कर सकते हैैं? 

+ +

+

+
+
+

+

=

=

=

=

=

=

27

19

199

92 × 19

5

9अत:

अब, 27

19

नीच ेदिए गए ग्रिड मेें आकृतियोों का मान ज्ञात कीजिए और रिक्‍त स््थथानोों की परू््तति कीजिए।

27

21

18

15

6.5 सबसे बड़ा गुणनफल 
2, 3 और 5 मेें से प्रत््ययेक अकं को केवल एक ही बार उपयोग करते हुए   ×  मेें अकंोों 
की परू््तति कीजिए। बताइए इस स्‍थ‍िति‍ मेें सबसे बड़ा संभव गणुनफल क््यया होगा? 

गण‍ि�ित 
चर्चाा�
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आइए, हम इस प्रश्‍न को व््यवस््थथित रूप से हल करते हैैं। उल््‍ललेखि‍त तीन अकंोों को दिए गए बॉक्‍स 
मेें छ: प्रकार से रखा जा सकता ह।ै 

	• हम प्रथम बॉक्‍स मेें 2, 3 या 5 लिख सकते हैैं। 
	• इनमेें से प्रत््ययेक चयन के लिए हमारे पास शषे 2 अकंोों को लिखने की 2 विधियाँ हैैं। 
	• इस प्रकार छ: विकल््प 23 × 5, 25 × 3, 32 × 5, 35 × 2, 52 × 3, 53 × 2 हैैं।

उपर््ययुक्‍त छ: विकल््पोों मेें से सबसे बड़ा गणुनफल हम किस प्रकार ज्ञात करेेंगे? 
हम इन विकल््पोों को निम्‍न प्रकार यगु््मोों मेें समहूि‍त कर सकते हैैं, जहाँ गणुक समान होों। 

	• 35 × 2 और 53 × 2
	• 25 × 3 और 52 × 3
	• 23 × 5 और 32 × 5

प्रत््ययेक यगु््म मेें जिसका गणु्‍य बड़़ा ह ैवह गणुनफल बड़़ा होगा। अत: हम इस तलुना को नीच े
दिए गए तीन व््ययंजकोों तक सीमित कर सकते हैैं।

	• 53 × 2
	• 52 × 3
	• 32 × 5

यह स्‍पष्‍ट ह ैकि 52 × 3, 53 × 2 से बड़ा ह ैअत: हमेें केवल 52 × 3 और 32 × 5 की तलुना 
करने की आवश््यकता ह।ै आइए, इनका विस््ततार करेें—

	• 32 × 5 = (3 × 10 × 5) + (2 × 5)
	• 52 × 3 = (5 × 10 × 3) + (2 × 3)

उपर््ययुक्‍त दोनोों व््ययंजकोों मेें प्रथम पद समान हैैं। दसूरे पद से स्‍पष्‍ट ह ैकि 32 × 5 अधिक बड़ा ह ै
और इसी कारण से 2, 3 व 5 से बनने वाले छ: संभावित गणुनफलोों मेें यही सबसे बड़ा ह।ै 
उपर््ययुक्‍त स््थथिति मेें हमने सबसे बड़े अकं को गणुक के रूप मेें उपयोग किया। इसके साथ ही अन््य 
दो अकंोों से गणु्‍य बनाने के लिए उन्‍हें घटते क्रम मेें व््यवस््थथित किया गया ह।ै क््यया यही स््थथिति सदवै 
रहगेी? आइए, बीजगणित के उपयोग द्वारा इसे ज्ञात करते हैैं।
मान लीजिए p, q व r तीन अकं इस प्रकार हैैं कि p < q < r

परू््व की भाँति ही हमारे पास छ: गणुनफल संभव हैैं जिन््हेें हमने गणुक के द्वारा समहूीकृत  
किया ह ै—

	• qr × p, rq × p
	• pr × q, rp × q
	• pq × r, qp × r

प्रत््ययेक यगु््म मेें बड़़े दहाई अकं वाला गणु्‍य बड़़ा गणुनफल दतेा ह।ै अत: हमारे पास तलुना के 
लिए तीन गणुन हैैं —

	• rq × p
	• rp × q
	• qp × r
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चूकँि q > p ह,ै अतः हम दखे सकते हैैं कि rp × q, rq × p से बड़ा ह।ै अब हमेें qp × r 
तथा rp × q के मध्‍य तलुना करनी होगी। यदि हम इनका विस््ततार करते हैैं तो हमेें प्राप्‍त होता ह ै—

	• qp × r = (10 × q × r) + (p × r)
	• rp × q = (10 × r × q) + (p × q)

एक बार पनुः दोनोों व््ययंजकोों मेें प्रथम पद समान हैैं। चूकँि r > q ह ैएवं प्रथम व््ययंजक का दसूरा 
पद बड़ा ह,ै अत: qp × r सबसे बड़ा गणुनफल ह।ै यह हमारे परू््व के अवलोकन के समान ही ह ैकि 
सबसे बड़ा अकं गणुक होना चाहिए और अन््य दो अकंोों से गणु्‍य बनाने के लिए उन्‍हें घटते क्रम मेें 
व््यवस््थथित किया जाना चाहिए। 

आइए, पता लगाए ँ
1.	   ×   मेें अकं 1, 3 व 7 को इस प्रकार अकंित कीज‍‍िए ज‍‍िससे सबसे बड़ा संभव 

गणुनफल प्राप्‍त हो।
2.	   ×  मेें अकं 3, 5 व 9 को इस प्रकार अकंित कीज‍‍िए ज‍‍िससे सबसे बड़ा संभव 

गणुनफल प्राप्‍त हो।

6.6 विभाज््यता की युक््‍ततियोों को समझना
अब मकु््‍तता की बारी ह ैकि व‍ह शभुम को कोई गणितीय यकु््‍तति दिखाए।

भिन््न अकंोों की कोई 2 अकंीय संख््यया 
चनुिए और यह संख््यया बतानी नहीीं ह!ै

47

74

74 – 47 = 27

27
9

 = 3

हाँँ�, आपनेे सहीी कहाा। परंंतु ु
आपकोो यह कैैसेे ज्ञाात हुुआ? 

अकंोों का क्रम परिवर््ततित करके उनसे 
अन््य संख््यया बनाइए। 

उनकाा अंतंर ज्ञाात कीीजि�ए। 

परि�णााम कोो 9 सेे वि�भााजि�त कीीजि�ए। 

कोोई भीी शेषेफल नहींं बचेगेाा।
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यदि हम अन््य 2-अकंीय संख््‍ययाओ ंका चयन करते हैैं और पनु: वही चरण दोहराते हैैं तो क््यया सदवै 
कोई शषेफल प्राप्‍त नहीीं होगा? 
आइए, यह समझने का प्रयत््न करते हैैं कि मकु््‍तता की यकु््‍तति किस प्रकार कार््य करती ह।ै 

मान लीजिए कि 2-अकंीय संख््यया ab ह।ै जब इसके अकंोों का क्रम परिवर््ततित होता ह ैतो नई 
संख््यया ba ह।ै

	• यदि b > a तो ba > ab होगा। अत: अतंर होगा —
(10b + a) – (10a + b) 
= 10b – b – 10a + a
= 9b – 9a = 9(b – a) 

यह अतंर 9 से विभाज््य ह।ै
क््यया आप कोई निष््कर््ष प्राप्‍त कर सकते हैैं जब a > b हो? 

आइए, पता लगाएँ
1.	 ऊपर दी गई यकु््‍तति मेें 9 से विभाजित करने पर भागफल क््यया प्राप्‍त होगा? क््यया दोनोों संख््ययाओ ं

और भागफल के बीच कोई संबंध ह?ै 
2.	 ऊपर दी गई यकु््‍तति मेें दो 2-अकंीय संख््ययाओ ंका अतंर ज्ञात करने के स््थथान पर उनका योगफल 

ज्ञात कीजिए। बताइए ऐसा करने पर क््यया होगा? उदाहरण के लिए—
	• हम संख््यया 31 लेते ह।ै इस संख््‍यया के अकंोों को परस््पर बदलने पर हमेें 13 प्राप्‍त होता ह।ै 

31 व 13 को जोड़ने पर हमेें 44 प्राप्‍त होता ह।ै 
	• हम संख््यया 28 लेते ह।ै इस संख््‍यया के अकंोों को परस््पर बदलने पर हमेें 82 प्राप्‍त होता ह।ै 

28 व 82 जोड़ने पर हमेें 110 प्राप्‍त होता ह।ै 
	• हम संख््यया 12 लेते ह।ै इस संख््‍यया के अकंोों को परस््पर बदलने पर हमेें 21 प्राप्‍त होता ह।ै 

12 व 21 जोड़ने पर हमेें 33 प्राप्‍त होता ह।ै 
ध््ययान दीजिए कि ये सभी संख््ययाए ँ11 से विभाज्‍य हैैं। क््यया यह सदवै सत््य होगा? क््यया 
हम इस निष््कर््ष को बीजगणित के उपयोग द्वारा सही सिद्ध कर सकते हैैं? 

3.	 किसी 3-अकंीय संख््यया, जैसे— abc (100a + 10b +c) पर विचार कीजिए। इन अकंोों 
का क्रम परिवर््ततित करते हुए दो अन््य 3-अकंीय संख््ययाए ँबनाइए। इससे संख््ययाए ँbca 
और cab प्राप्‍त होती हैैं। अब तीनोों संख््ययाओ ंका योगफल ज्ञात कीजिए। इसके साथ 
ही बीजगणित का उपयोग करके सिद्ध कीजिए कि यह योगफल सदवै 37 से विभाज्‍य 
होगा। क््यया यह योगफल सदवै 3 से भी विभाज््य होगा? [सकेंत— 37 के कुछ गणुजोों 
को दखेिए।] 

4.	 किसी 3-अकंीय संख््यया जैसे abc पर विचार कीजिए। अकंोों को दोहराकर इससे एक 
6-अकंीय संख््यया बनाइए जो abcabc ह।ै इस संख््यया को 7 से विभाजित कीजिए, इसके 
पश््‍चचात 11 से विभाजित कीजिए और अतंत: 13 से विभाजित कीजिए। बताइए कि 
आपको क््यया प्राप्‍त होता ह?ै अन््य संख््ययाओ ंके साथ ऐसा करने का प्रयत््न कीजिए। पता 
लगाइए कि ऐसा क््योों होता ह ै[सकेंत— 7, 11 व 13 का गणुन कीजिए।] 

गण‍ि�ित 
चर्चाा�
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5.	 3 तीर््थ स््थल हैैं जिनमेें से प्रत््ययेक के सामने एक जादईु तालाब ह।ै यदि कोई व््यक््‍तति इन जादईु 
तालाबोों मेें अपने पषु्‍पों को डुबोता ह ैतो पषु्‍पों की संख््यया दगुनुी हो जाती ह।ै एक व््यक््‍तति के पास 
कुछ पषु्‍प हैैं। वह उन सभी पषु्‍पों को पहले तालाब मेें डुबोता ह ैऔर प्राप्‍त पषु्‍पों मेें से कुछ पषु्‍पों 
को तीर््थस््थल 1 मेें चढ़ाता ह।ै आगे चलकर वह शषे पषु्‍पों को दसूरे तालाब मेें डुबोता ह ैऔर 
उनमेें से कुछ पषु्‍पों को तीर््थस््थल 2 मेें चढ़ाता ह।ै अतंत: वह शषे पषु्‍पों को तीसरे तालाब मेें 
डुबोता ह ैऔर प्राप्‍त सभी पषु्‍पों को तीर््थस््थल 3 मेें चढ़ाता ह।ै यदि व््यक््‍तति ने प्रत््ययेक तीर््थस््थल 
मेें समान संख््यया मेें पषु्‍प चढ़ाए ँहोों तो बताइए कि आरंभ मेें उसके पास कितने पषु्‍प थे? उस 
व््यक््‍तति ने प्रत््ययेक तीर््थस््थल मेें कितने पषु्‍प चढ़ाए? 

6.	 एक फार््म मेें कुछ घोड़े और मरु््गगियाँ हैैं। इन सभी जानवरोों के सिरोों की कुल संख््यया 55 ह ैऔर 
पैरोों की कुल संख््यया 150 ह।ै फार््म मेें कुल कितने घोड़े और कुल कितनी मरु््गगियाँ हैैं? 
क््यया आप इसे अक्षर-संख््ययाओ ंके बिना हल कर सकते हैैं? 
[सकेंत — यदि सभी 55 जानवर केवल मरु््गगियाँ ही होती तो पैरोों की संख््यया कितनी 
होती? इस संख््यया और 150 के मध्‍य के अतंर का उपयोग करके क््यया आप घोड़ोों की 
संख््यया ज्ञात कर सकते हैैं?] 

7.	 एक माता की आय ुउसकी पतु्री की 
आय ुकी 5 गनुा ह।ै 6 वर््ष के पश््‍चचात 
माता की आय ु उसकी पतु्री की 
आय ुकी 3 गनुा हो जाएगी। बताइए 
वर््तमान मेें पतु्री की आय ुकितनी ह?ै 

8.	 दो सहलेियाँ गौरी और नैना ग््‍ववालि‍न हैैं। एक दिन व ेसड़क पर अपनी गायोों के साथ जाते हुए 
एक-दसूरे के पास से गजुरती हैैं। गौरी नैना से कहती ह,ै “तमु््हहारे पास मरेी गायोों की संख््यया से 
दोगनुा गायेें हैैं।” नैना कहती ह,ै “सही कहा, कित ुयदि मैैं अपनी 3 गायेें तमु््हेें द ेदू ँतो हम दोनोों के 
पास समान संख््यया मेें गायेें होोंगी।” बताइए कि गौरी और नैना के पास कितनी गायेें हैैं? 

9.	 मैैं एक छोटी गाड़़ी पर डोसा बेचता हू ँऔर मरेे व््यय इस प्रकार हैैं —
	• गाड़़ी का प्रतिदिन का किराया `5000 ह।ै
	• एक डोसा बनाने की लागत (सभी सामग्री व इ�धन मिलाकर) `10 ह।ै

 (i)	 यदि मैैं प्रतिदि‍न 100 डोसे बेच सकता हू ँतो `2000 का लाभ प्राप्‍त करने के लिए डोसे का 
विक्रय मलू््य क््यया होना चाहिए?

(ii)	 यदि मरेे ग्राहक एक डोसे के लिए केवल `50 चकुाना चाहते होों तो `2000 का लाभ प्राप्‍त 
करने के लिए मझु ेप्रतिद‍‍िन कितने डोसे बेचने का लक्षष्य रखना चाहिए? 

10.	 भिन््नोों के निम्‍नलिख‍‍ित अनकु्रम का मान ज्ञात कीजिए।

	 1
3

, (1 + 3)
(5 + 7)

, 
(1 + 3 + 5)

(7 + 9 + 11)

आपने क््यया अवलोकन किया? क््यया आप व््ययाख््यया कर सकते हैैं कि ऐसा क््योों होता ह?ै 
[सकेंत — स््मरण कीजिए कि आप प्रारंभिक n विषम संख््ययाओ ंके योग के विषय मेें क््यया जानते हैैं।]

गण‍ि�ित 
चर्चाा�

06_Chapter 6.indd   14606_Chapter 6.indd   146 21-08-2026   04:26:09 PM21-08-2026   04:26:09 PM



147

बीजगणित का खले

11. करीम और जिन्‍न 
करीम एक पेड़ के नीच ेझपकी ले रहा था। उसने जादईु चिराग और जिन्‍न के विषय मेें एक सपना 
दखेा। उसे एक आवाज सनुाई दी, “ह ेमालिक, मैैं आपकी सेवा के लिए आया हू।ँ” वह जागा और 
आश्‍चर््यचकित हुआ कि वह एक जिन्‍न था! 

“क््यया आप धन अर््जजित करना चाहते हैैं?” जिन्‍न ने पछूा। करीम ने घबराहट मेें स‍‍िर हिलाते 
हुए सहमति दी। जिन्‍न ने आग ेकहा, “क््यया आपको वहाँ बरगद का वकृ्ष दिखाई द ेरहा ह?ै 
आपको वकृ्ष के चारोों ओर एक चक््कर लगाना ह।ै आपके जबे मेें रख ेरूपये दोगनेु हो जाएगँ।े”

करीम उसी समय वकृ्ष की ओर जाने लगा तभी जिन्‍न ने उसे रोका, “ एक क्षण रुकिए।” 
“चूकँि मैैं आपको धनवान बना रहा हू ँतो आपको कुछ लाभ मरेे साथ बाँटना चाहिए। 
आपको प्रत््‍ययेक बार वकृ्ष का एक चक््कर लगाने के पश््‍चचात 8 सिक््कके  मझु ेदनेे होोंगे।”

यह सोचकर कि यह तो एक नगण्‍य राशि ह,ै करीम ने तत््‍ककाल सहमति द ेदी। 
करीम ने पेड़ का एक चक््कर लगाया, जैसा कि जिन्‍न ने कहा था, उसके जेब मेें रख े

सिक््कके  दोगनेु हो गए! उसने 8 सिक््कके  जिन्‍न को द ेदिए। इसके पश््‍चचात उसने वकृ्ष का एक 
और चक््कर लगाया। इसके साथ ही सिक््कोों की संख््यया पनुः दोगनुी हो गई। उसने और 
8 सिक््कके  जिन्‍न को द ेदि‍ए। करीम ने तीसरी बार वकृ्ष का चक््कर लगाया। सिक््कोों की संख््यया 
पनुः दोगनुी हो गई कित ुउसे आश्‍चर््य हुआ कि उसके पास केवल 8 सिक््कके  बच ेथे, जो 
ठीक उतने सिक््कके  थे जो उसे जिन्‍न को दनेे थे! 

जैसे ही करीम आश्‍चर््यचकित हुआ कि जिन्‍न ने किस प्रकार उसे चतरुता से फँसा दिया, वैसे ही 
जिन्‍न जोर से हसँा और अदृश््य हो गया।

(i)	करीम के पास आरंभ मेें कितने सिक््कके  थे? 
(ii)	यदि करीम को अतं मेें अपने पास सिक््कोों की संख््यया मेें वदृ्धि‍ करनी हो तो करीम 

को प्रत््ययेक चक््कर के पश््‍चचात कितने सिक््कके  जिन्‍न को दनेे के समझौते पर सहमत 
होना चाहिए? 

(iii)	 जिन्‍न अपनी चमत््ककारी शक््‍ततियोों द्वारा करीम के पास सिक््कोों की संख््यया जान चकुा 
ह।ै करीम के सभी सिक््कके  प्राप्‍त करने के लिए अब जिन्‍न को प्रत््ययेक चक््कर के 
पश््‍चचात कितने सिक््कके  लेना निश््‍चचित करना चाहिए?

गणि‍त 
चर््चचा

	• बीजगणित संख््ययात््मक स््थथितियोों को व््यक्‍त करने एवं समझने के लिए बहुत उपयोगी ह।ै इसी कारण यह 
गणित व विज्ञान के लगभग सभी क्षेत्ररों एवं उससे परे भी विद्यमान ह।ै 

	• बीजगणित गणितीय कथनोों का औचित््य सिद्ध करने मेें एक अपरिहार््य साधन ह।ै 

	• हमने बीजगणित का उपयोग ‘एक संख््यया सोचिए’ यकु््‍ततियोों, संख््यया पिरामिडोों, बिदजुाल (ग्रर‍िड), अधिकतम 
गणुनफल प्राप्‍त करने के लिए दिए गए अकंोों से संख््ययाए ँबनाने की विधि, विभाज््यता यकु््‍ततियोों एवं अनेक 
अन््य समस््ययाओ ंका विश््‍ललेषण करने के लिए किया। 

सारांश
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